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DEFINICION 1. Sea O€Il vy sea A€eR.y un namero real
positivo- Definimos la funcidn:

Hy: T - T Hy(P) = P’

donde P'eOP es el dnico punto de la semirrecta OP
tal que |0P|= La funcién H; se llama Homotecia
de factor A1 con centro en el punto O .
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Teorema 2. Sea H; una homotecia del plano. Luego H;
lleva:

(1) segmentos de largo £ a segmentos de largo Af3
(2) poligonos de area A a poligonos de area A%4;
(3) angulos de medida ¢ a angulos de medida «-
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DEMOSTRACION:

Probamos (1),

Sean P, Q dos puntos distintos. Denotamos por P' = Hy(P) y Q" = Hy(Q). Antes due todo, probamos el
teorema ew el caso donde los +res puntos 0. P.0 sean colineales. Por simplicidad, supovewmos due Q € OP.

Por definicién de homotecia se cumple:
|P'Q'| = [Q°0| — [P'O| = 2|Q0| — 2|PO| = A|PQ|
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Alnora, en el caso geveral de los puntos 0, P, Q vio sean colineales como en la figura:

P’

Q."

0

Observamos que |OP'|/|OP| = |0Q']/100Q| = A. Por lo tanto, PQ es paralelo con P'Q" por el +eorewma de
Thales. Luego por el corolario 1, se concluye due:

[P'Q"|/1PQ| = 4




Probamos (2).

Si A es un tridngulo, entonces Hy wodifica los largos de sus lados por un factor A, asi due el drea cambia a
un factor A2, Como cada poligono es uvién de tridugulos, entonces la férmula es cierta para cada poligovo.




Probamos (3).
De acuerdo a la signiente figura, si tewemos el duaunlo £PQR de wedida a

0 R R’

Su magen por Hy tiene la wisma medida due a pordque APQO y AP'Q'0" son correspondientes \
similarmente con £40QR y 40Q'R’.




