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DEFINICIÓN 1. Sea 𝑶 𝝐 𝜫 y sea 𝝀 𝝐 ℝ>𝟎 un número real

positivo. Definimos la función:

𝐻𝜆: Π → Π 𝐻𝜆 𝑃 = 𝑃′

donde 𝑷′𝝐 𝑶𝑷 es el único punto de la semirrecta 𝑶𝑷
tal que 𝑶𝑷 = 𝝀|𝑶𝑷|. La función 𝑯𝝀 se llama Homotecia

de factor 𝝀 con centro en el punto 𝑶 .



Teorema 2. Sea 𝑯𝝀 una homotecia del plano. Luego 𝑯𝝀
lleva:

(1) segmentos de largo ℓ a segmentos de largo λℓ;
(2) polígonos de área 𝐴 a polígonos de área 𝜆2𝐴;
(3) ángulos de medida 𝛼 a ángulos de medida 𝛼.

HOMOTECIA



DEMOSTRACIÓN:

Probamos (1).

Sean 𝑃,𝑄 dos puntos distintos. Denotamos por 𝑃′ = 𝐻𝜆(𝑃) y 𝑄′ = 𝐻𝜆(𝑄). Antes que todo, probamos el 

teorema en el caso donde los tres puntos 𝑂, 𝑃, 𝑄 sean colineales. Por simplicidad, suponemos que 𝑄 𝜖 𝑂𝑃.

Por definición de homotecia se cumple:

𝑃′𝑄′ = 𝑄′𝑂 − 𝑃′𝑂 = 𝜆 𝑄𝑂 − 𝜆 𝑃𝑂 = 𝜆|𝑃𝑄|



Ahora, en el caso general de los puntos 𝑂, 𝑃, 𝑄 no sean colineales como en la figura:

Observamos que Τ|𝑂𝑃′| 𝑂𝑃 = Τ|𝑂𝑄′| 𝑂𝑄 = 𝜆. Por lo tanto, 𝑃𝑄 es paralelo con 𝑃′𝑄′ por el teorema de
Thales. Luego por el corolario 1, se concluye que:

Τ|𝑃′𝑄′| |𝑃𝑄| = 𝜆



Probamos (2).

Si Δ es un triángulo, entonces 𝐻𝜆 modifica los largos de sus lados por un factor 𝜆, así que el área cambia a

un factor 𝜆2. Como cada polígono es unión de triángulos, entonces la fórmula es cierta para cada polígono.



Probamos (3).

De acuerdo a la siguiente figura, si tenemos el ángulo ∡𝑃𝑄𝑅 de medida 𝛼

Su imagen por 𝐻𝜆 tiene la misma medida que a porque ∡𝑃𝑄𝑂 y ∡𝑃’𝑄’𝑂’ son correspondientes y
similarmente con ∡𝑂𝑄𝑅 y ∡𝑂𝑄′𝑅′.

∎


