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DEFINICION 2. Dos triangulos A44ABC y AA'B'C’ del

plano son semejantes si uno de los dos es congruente

con uha homotecia del otro. En este caso escribimos

AABC ~ AA'B'C’




SEMEJANZA

TEOREMA 3. Sean A4ABC y AA'B'C’ dos triangulos. Las siguientes son
equlivalentes:

(1) AABC ~ AA'B'C’s
(2) |AB|=|AC|=|BC :
|AB] |AC| |BC|

(3) m(xA’) = m(g4), m(¥B’) = m(4B), m(xC') = m(4C) -
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DEMOSTRACION:
* Probamos (L)=(2).

Si los fridnaulos son semejantes, existe una homotecia Hy tal due AA"BYC" = H;(AABC) es congruente
con AA'B'C
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Entonces:

|A'B'| = |A"B"| = 1|AB|

Donde la primera igualdad es por la congruewcia de tridnagulos y al seguuda por el teorema. De wmavera
similar se prueba due |A'C'| = 1|AC| \{?B’C’I = A|BC].




* Probamos (2)=(3).

Sea A = |A'B'|/|AB|, Aplicamos uua homotecia Hy vy defivimos AA"B"C"' := Hy(AABC).Lueao, por teorewma
2 \ criterio de congruencia LLL se cample :

AA”B”C” ~ AA’B,C,

Ast due los tridngulos correspondientes tienew la misima medida. Por el teorema una homotecia preserva la
medida de los angulos, ast aue AA"B"'C" y AABC tiewen dugulos correspondientes de la wmisima wedida. Lo
aue prueba lo pedido.
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e Probamoes (3)=(1). e R, \1 %gsoepcm

Sea A= |A'B'|/|AB|. Si aplicamos uwa howmotecia Hy y definivmos AA"B"C" = Hy(AABC), lnego lo
triauaunlos AA"B"'C'" v AABC +tienew dngulos correspondientes de wisima medida por teorema 2. ?or
hipétesis AA'B'C" y AABC tienen dngulos correspondievtes de wmisma medida, ademas:

|A”"B"| = A|AB| = |A'B’|

Luego AA"B"C" = AA'B'C’ por ALA, asi que AABC es sewmejante al triduaulo AA'B'C’.
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COROLARIO 2. Sea
gue AD es bisectriz de 44

Luego se cumple la siguiente:

|[AB|  |AC]
IDB ~ |DC]




DEMOSTRACION:

Construimos el punto E de interseccion de la recta Lyp con la paralela por € al segmento AB.
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Los tridngunlos ADEC y ADAB son semejantes por +ener dngulos correspondievtes de igual medida: dos
opUestos \ dos pares altervos, Por lo tanto

|AB| _ |CE]
|IBD| |DC]

Como AAEC +iene dos angulos de la misima wedida, entonces es isésceles, ast que |AC| = |CE|, lo due prueba
lo pedido. ]
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